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4. Note que DA = DB e /DAC = /DBC. Entao, ADAM ~ ADBN o que resulta
em:

ZDMC =180° — ZDMA =180° — ZDNB = ZDNC

Logo CDNM ¢ ciclico.

5. Temos dois casos:
Caso 1. m > n:
Seja k% +2kn+m?* = S% entao S? — (k+n)? = m? —n? Como m > n, noés concluimos

que S > (k+mn), e portanto S > k +n + 1, logo m? —n? > 2(k +n) + 1. Para acharmos

.~ 2_np2_1—
a contradicao, basta tomarmos k& > %12”
Caso 2. m <n

n?—m2+1—2n

5 chegaremos em

Analogamente, como fizemos no caso 1, se tomarmos k >
contradicao.

Portanto m = n.

6. Tome P(z,y) para ser 2° + f(2) f(y) = f(f(«®) + f(zy))

P(0,y) temos f(0)f(y) = f(2f(0)), se f(0) diferente de 0 significa que f(y) = 0 que
nao ¢é solucgao.

P(V/z,0) nos dé f(f(x)) == (%)

P(L, £y — £(1))) implica 1+ F()F(f(y — F(1) = F(FQ) + F(Fy — £(1)))) usando
() temos: 1+ f(1)(y — F()) = FFQ) +y — F1) > f(y) = yf(1) +1— F1)? =
fly)=ay+b

0= f(0) = b temos que f(z) = ax

a*r = f(az) = f(f(x)) = z entao a = +1 os quais ambos sao solugoes.

Logo f(x) = x para todo x ou f(x) = —z para todo x.



